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HAY4YHO-HACTABHOM BERY
NPUPOAHO-MATEMATUYKOI PAKY/ITETA

Y HULWLY

HayuHo-HactaBHO Behe [IpupogHo-MaTeMaTH4Ykor ¢aky/aTeTa YHHUBep3uTeTa y
Humy, Ha cegnuuu oppxkaHoj gana 25.05.2016. roguHe, u3abpaso Hac je y Komucujy 3a
IpUIlpeMy H3BelITaja 3a U360p y HMCTPaXMBA4KO 3Bamke HAy4YHHM CapajHMK KaHgujata /[p
Mapune K. Townh. Ha ocHOBY pacnoJioxuBe JOKyMeHTaluje U JIMYHOT MOo3HaBakha KaH u1aTa
NOJHOCUMO C/efiehu U3BeIITaj

I BUOTPA®CKHU INIOJALH O KAHAUJATY

1. Hme, cpeame coBo U npe3ume: Mapusa XK. Toufunh

2. 3Bame: JOKTOp MaTeMaTU4YKHUX HayKa

3. Jartym u MecTo pobemsa, agpeca: 21.05.1979, JleckoBan; Boxxaoga 33, Jleckorall,

4. Capaume 3anocjene: npodecop HaCTaBHOT nNpegMeTa MHXewmepcKka MaTeMaTHKA
Ha BHCOKOj TeXHUYKO]j IIKOJIM CTPYKOBHHUX CTYAUja 3BEYaH.

5. TopuHa ynuca M 3aBpLIeTKAa OCHOBHUX CcTyAHja: 1998-2005.

6. ®daxkysnTeT M YHUBEP3UTET OCHOBHUX CTYyJMja, YCHeX Ha OCHOBHHUM CTy/jdjama:
[lpupoano-mateMaTnykun o¢axkyater y Humy, Opcek 3a MaTeMaTHKy, CMep
JMIJIOMHpaHX MaTeMaTH4ap 3a TEOPHjCKYy MaTeMaTHKy M NpUMeHe, YHUBEpP3UTET Y
Huy, npoceyna oueHa 9,46.

7. ToauHa ynuca u 3aBplieTKa AOKTOPCKHUX cTyfuja: 2006-2013.

8. @akysTeT M yHUBEpP3UTET JOKTOPCKUX CTYAMja, yCIeX Ha JOKTOPCKHUM CTyAujama:
[Ipupoano-maTemaTH4KH dpakynTeT y Huiy, /lenapTMad 3a MateMaTHKy, YHHBEP3UTET
y Humy, npoceyna onena 10,00.

9. Hacnos gokTopcKe aucepTanyje: 'eHepa/lMcaHy U XUIIepreHepaauCcaHH [POjeKTOPH.
10. 3Hamwe CTpaHHUX je3uKa: TOBOPH, NHUILIE U YUTA EHIJIECKH je3HK.
11. llpodecuoHanHa opujeHTanyja (06J1acT, yka 06/1aCT U YyCKa OpUjeHTalHja):

Hay4yHa 06J1acT - MaTeMaTH4Ke HayKe,

yKa 06J1aCT - QYHKLIMOHAJIHA aHAJIU33,

yCKa OpHjeHTalHja — FeHepaMCaHu UHBEP3H, JIMHeapHa asire6pa, TeopHja oneparopa.
11 KPETAILE Y TPO®ECHOHAJTHOM PAY

1. XeMmujcko-TexHoJolKa mkoJa ,boxuaap Hophesuh-Kykap“y Jleckosuy, oz 01. 09. 2005.
roguse a0 31. 08.2006. rogune, npodecop MaTeMaTHKe.



2. OchoBHa wmkoaa ,CiaaBko 3nataHoBuh“ y Mupowmesny, og 01.09.2006. roauHe 10
31.08.2014. roguHe, mpodecop MaTeMaTHKe.

3. ,MeauumHcka mkosaa“ y JleckoBuy, on 01.12.2010. roanHe go 01.06.2015. roauHe,
npodecop MaTeMaTHKe.

4. ExonoMcka mkosa ,bByka Jluuuh” y JleckoBuy, og 01.09.2014. rogune po 01.06.2015.
roauHe, npodecop MaTeMaTHKe.

5. Bucoka TexHHMYKa LIKOJIa CTPYKOBHOX cTyAHja 3Be4yaH, o 01.06.2015. roaune, npodecop
HacTaBHOT npeaMeTa UHXemepcKka MaTeMaTHKa.

IIl HACTABHH PA/J]

lpesaBama U BexkoGe:

Ha BuCOKOj TeXHUYKOj ILIKOJU CTPYKOBHOX CTYy/Hja 3BeYaH, APXXM Npe/iaBaka U U3BOU
Bexx6e U3 npeaMeTa UHxKewmepcKka MaTeMaTHKa.

IV HAYYHH PAJIOBH .

1) Hayysu pajoBu o0GjaB/beHM Yy BPXYHCKMM daconucuma MehyHapoaHor 3Havaja
(kaTeropuja M21, 8 60a0Ba):

[1] M. Tosié, D. S. Cvetkovi¢-1li¢, The invertibility of two matrices and partial orderings,
Applied Mathematics and Computation, 218 (2012) 4651-4657.

[2] M. Tosi¢, On some linear combinations of commuting involutive and idempotent
matrices, Applied Mathematics and Computation, 233 (2014) 103-108.

2) HayyHu pajoBu oGjaB/beHM MAM npuxBaheHu 3a o6GjaB/bMBalme Yy MCTaKHYTHUM
yaconucuma mehyHapoaHor 3Ha4aja (kaTeropuja M22, 5 6oa0Ba):

[3] M. Tosi¢, D. S. Cvetkovic¢-1li¢, and C. Deng, The Moore-Penrose inverse of a linear
combination of commuting generalized and hypergeneralized projectors, The Electronic
Journal of Linear Algebra, 22 (2011) 1129-1137.

[4] M. Tos$i¢ and D. S. Cvetkovi¢-1li¢, The invertibility of the difference and the sum of
commuting generalized and hypergeneralized projectors, Linear and Multilinear Algebra, 61
(2013) 482-493.

[5] M. Misi¢, M. ToSi¢, Z. ]. Popovi¢, Generalized inverses of a linear combination of Moore-
Penrose Hermitian matrices, FILOMAT, accepted.

3) HayyHu pasoBHU 06jaB/beHH y YaconucuMma Meh)yHapoaHor 3Havaja (KaTeropuja M23, 3
601a): ,

[6] M. ToSi¢, Characterizations and the Moore-Penrose inverse of hypergeneralized k-
projectors, Bulletin of the Korean Mathematical Society, 51 (2014), No. 2, pp. 501-510.

4) Hay4yHu paAoBH 06jaB/beHH y YaconucuMa Jomaher 3nayaja (kareropuja M53, 1 604):



[7] M. Tosi¢, D. Nikoli¢, Generalisani i hipergeneralisani projektori u C*-algebrama,
Menadzment znanja, ISSN 1452-9661, XI 1-2 (2016) 65-69.

2) lokTopcka gucepranmja (kareropuja M71) (6 noeHa)

[8] Mapuna Towuh, 'eHepasucaHu u xunepzeHepaaucaHu npojekmopu, YHUBEP3UTET Y
Humy, [pupoaHo-maTeMaTnuku dakyarert, 2013.

V UHAEKC HAYYHE KOMIIETEHTHOCTH

KATETOPHJA 1VE ﬂ?dp&um A | IYBMKALMJE | BPO] IOEHA
M21 (8 60n08a) 2 [1]-[2] 16,00
M22 (5 6042) 3 [3]-[5] 15,00
M23 (3 604a) 1 [6] 3,00
M53 (1 60z) 1. [7]
YKYITHO-M21-M53 : 7 [1]-[7]
M71 (6 60a) 1 8]
YKYITHO - M71: 1 8]
YKYITHO: 8 [1]-[8]

VI AHAJIM3A PAIOBA KAHAWJATA

Mapuna Towuh ce y CBoM Hay4YHOM pajy A0 Cajia MIpBeHCTBEHO 6aBUJIa MPO6JeMHMa Be3aHUM
3a reHepajiicaHe M XHIlepreHepajucaHe npojekTope. Kao mpupoAHO yomuiTewe MpPOjeKTOpa,
reHepaJliCaHH M XMUIepereHepaJMCaHd MpPOjeKTOPH MNpPHUNAaZajy CaBpEMEHHM TpPeHZO0BHMa
HUCTPaKHBalha y MaTeMaTHLH, CEeLHjaJlHO y JIMHEAapHO] aiarebpu. Y aucepTanuju MapuHe
Townh pasmaTpaHa je HWHBEPTHOW/IHOCT JIMHeapHe KOMOWHALHje TeHepafiucaHuX |
XHMEpPreHepaJiMCaHUX INpOjeKTpopa, Kao M 06JuK MIl HHBep3a reHepaJdcaHUX W
XUINepreHepaJIuCHUX MPOjeKTopa.

Y paay [1] npoyyaBaHa je HHBePTHUOUJIHOCT JIMHeapHe KOMOUHaLUje /IBe MATpHIe MOoBe3aHe
napuujaiHuM ypeheweM. HaBosieHH Cy eKBHBaJIEeHTHH YCJIOBH HUHBEPTHOUJIHOCTH JIHHEapHe
koMbuHauuje y caydajy EIl maTpuua koje cy 3Be3[a-OpTOroHajiHe WJIM TOBe3aHe 3Be3Ja-
napudjajinuM ypeheweM. Takohe foKa3aHO je [a je JMHeapHa KoMOHUHaLHMja ABe MaTpHle A U B
noBe3aHe Ma KOjOM BPCTOM NapljajHor ypehemwa HHBepTHOM/IHA aKO U CaMoO aKo je MaTpula B
HHBepTHUOUIHA. OBHUM je yjeAHO MNOKa3aHa M HEe3aBUCHOCT HWHBEPTUOUJHOCTH JIMHEApHe
KOMOHHAalLHje TAKBUX MaTpPHLA 01 U360pa KOHCTAaHTHU. '

YV paay [2] nmocMaTpaHOo je Kaja je JMHeapHa KOMOWHaLMja KOMYTaTHBHHUX HWHBOJIYTHBHHX
MaTpHLa K-NIOTEHT, NpHu YeMy je K € N u k = 2. [Ipo6.ieM je pasmaTpaH y JiBa C/y4aja: Kajia je K
HemnapaH 6poj ¥ KaJa je K napaH 6poj. MoTHB 3a 0Baj paj, 610 je pag M. Sarduvan-a, H. Ozdemir-a
(On linear combinations of two tripotent, idempotent, and involutive matrices, Applied
Mathematics and Computation, 200 (2008) 401-406), y koMe cy ayTOpH OKapeKTapHCa/H CBe



cly4YajeBe y KOjUMa je JIMHeapHa KOMOMWHalLMja WHBOJIyTMBHMX MaTpHLi@d TPUIOTEHTHA,
MAEMIOTeHTHA WM MHBOJYTUBHA MaTpuua. Y paay [2] AaTo je u pelieme mpo6jeMa Kaja je
JIMHeapHa KoMOUHaIuja 06/uKa C1ln+C2A+c3B HHBepTHOHI/IHA WIM MHBOJIYTUBHA MaTpULA, IPH
YeMy Cy €1, Cz, C3 KOMILJIEKCHe KOHCTaHTe, a HAEMIIOTEHTHe MaTpHLe A H B 3af0Bo/baBajy jeaan
o ycaosa: A-B=0 uiu AB=B u BA=A unu (A-B)2=A-B uu (A+B)2=A+B. Takohe pasmaTpaHo je
Ja ju je moryhe ga je nuHeapHa KoM6MHaudja cila+C2A+ 3B uHBoOIyTHBHa MaTpuua, Kaja
HUJeMIoTeHTHe MaTpule A u B 3agososbaBajy ABA=BAB unu AB=BA.

Y paay [3] nat je 0611k Moore-Penrose-oBor HHBep3a JIMHeapHe KOMOHHaLHje c1Am+c2Bk, kao
M, CllenMjajJiHO, JIMHeapHUX KoM6uHauuja ciA+c;B u Ak(ciAm+c;Bn), npu yemy cy A u B
KOMYTaTUBHHM TeHepa/IMCaHU HJM XHUIepreHepaJdCcaHd IpPOjeKTOpPH, C1,Cz KOMILJIEKCHE
KOHCTaHTe W n,mK npupoAHU OpojeBH. JegaH Aeo pe3syaTtaTa A0OHjeH je NpoydyaBameM
WHBEPTHOUIHOCTH JIMHeapHe KoMOHHaLuje ciln+c2A+ c3B, npu yemy cy A, B u C KoMyTaTUBHH
reHepajyMcaHyd WJIM XulepreHepaaucaHu npojektopu v BC=0. CnenujasHo, nokasaHo je Aa je

ki ; ; .
matpuua c¢ql, +[1i2,A;' vHBepTMOuAHA, rAe je I, jegunuyna matpuma, A, i=1,...m
KOMYTaTHBHHU reHepaJlIMCaHH UM XUllepreHepaJuCaHH IPOjeKTOpH, M, K4, ...,k E N, ¢, ¢, € C,
cp#0ucd+c#0.

Y pagy [4] pasMaTpaHM cy yc/l0BHM 1O/ KOjUMa je JMHeapHa KoMGuHanuja ciAm+c,Bk aBa
KOMYTaTHBHA IeHepasiucaHa, OJHOCHO XHIepreHepajaucaHa MpOjeKTOpa UHBEPTUOMW/IHA, MpPH
yeMy cy m,K € N U ¢4, C, € C. U3/10)KeHH Cy IOTPe6HHU U JOBO/bHH YCJIOBU MPH peliaBakby OBOT
npo6JseMa Kajja reHepaJlMCaHH WM XUIepreHepajvCcaHH NPOEKTOPH, KOjU YUHEe JIHHeapHY
KOMBHHALH]y, 330B0/baBajy ofpeheHe ycaoBe. OCHOBHM MOTHB 3a OBe pe3yJ/ITaTe 6HO je paj
Koliha-e, Rakocevic-a i Straskraba-e (The difference and sum of projectors, Linear Algebra Appl.
388 (2004) 279-288) y koMe cy ayTOpH MOCMaTpald HHBEPTHUOUIHOCT CyMe M pa3juKe
UAEeMIIOTeHTHUX MaTpHLA.

YV papy [5] npeactraBsbeH je 06JuMK Moore-Penrose-oBor MHBep3a JiMHeapHe KOMGHHaluje
Moore-Penrose-oBUX XEepMHTCKHX MaTpHulia M pa3MaTpaHa je HWHBEPTHUOMIIHOCT HEKHX
JIMHeapHUX KOMOHHaLMja KOMYTaTUBHUX Moore-Penrose-oBUX XepMHUTCKHX MaTpHIa.

Y paay [6] HaBoze ce oco6HMHe CKylla XHIlepreHepaaucaHHUX K-NIPOjeKTOpPa, KOjU NpeACTaB/bajy
HPUPO/IHO YONLITEHE CKYNa XHUIepreHepaaucaHux npojekropa. Jlo6ujeHu cy U pe3y/ITaTH Koju
yomiutaBajy pe3ysnarate M3 [3] ca cKynma XunepreHepaJMCaHMX I[pPOjeKTOpa Ha CKyn
XMIlepreHpaJMCHUX K-TNpojeKTopa, a oAHoce ce Ha 06auMK Moore-Penrose-oBor HHBep3a
JIMHeapHe KOMOWHallMje XUIlepreHepajJMCaHHUX K-NPOjeKTOpa, Ka0 M Ha HHBEPTUOMIHOCT
JIMHeapHe KOMOMWHallMje XUnepreHepaJucaHux K-pojekTopa.

V paay [7] onucaHu cy reHepajMCaHH M XHIlepreHepaJMCaHH K-mpojekTopH y C*-aare6pama.
Haume, natu cy notpe6u ¥ AOBOJbHM YCIOBH Ja 6M e/leMEHT @ GMO XHIepreHepasuCHH K-
TIPOjeKTOp, OZIHOCHO reHepaJMcaHu K-npojekTop y C*-anare6pama. Kao nocne;mué, Jo6HjeHH Ccy
pe3yaATaTH KOju OMNHUCYjy CKyN TeHepajMCaHUX M XHUIepreHepajJMcaHUX mnpojektopa y C*-
ajarebpama.

VII OHEHE

1) OueHa pe3y/iTaTa HAQY4YHOT, HCTPAXXUBAYKOT OAHOCHO YMETHUYKOT pajia KaHAuJaTa:

Jlp Mapuna Tomuh 6aBH ce HAyYHHUM HCTPAXXHBaHkEM y 06/1aCTH MaTeMaTHYKHX HaykKa,
yrKa CIelujasHoCT joj je pyHKLMOHaMHA aHanu3a. O6jaBuia je 2 pafa y BpXyHCKHM YaconucuMa
MehyHapoaHor 3Hayaja (kaTteropuja M21), 3 paga y HCTakHYyTOM MeljyHapojHOM 4Yaconucy
(xaTeropuja M22), 1 pag y MehyHapoaHoM yaconucy (kaTeropuja M23) u 1 paa y gomahem
yaconucy (kareropuja M53).



-

2) OueHa pe3yJITaTa NeJaromKor paja KaHaujara:

Y cBoM pgocajaimiikbeM HaCTaBHO-MeAAromkoM paay Ap Mapwua Tounh ynosHana je
acneKkTe OCHOBHOT M cCpejmer o06pas3oBama JAYyroroAuilikbUM pajioM y OCHOBHO] U
cpeamUuM IIKoJsiaMa. HacTaBuia je cBoje nejarouko ycaBpliaBawe paZioM Ha BHCOKOj
TEXHUYKOj LIKOJH CTPYKOBHHX CTY/[Hja 3Be4YaH Jp)KakbeM INpejaBama U U3BohemeM
BexX6M U3 npeaMeTa UHxKemepcka MaTeMaTHKa.

VII MUILIJBEFLE KOMHUCHJE O HCITYHbEHOCTH YC/I0BA 3A U3BOP

W3 cBera H3/I0)KEHOT ce jaCHO BHJAM HM3y3eTHA Hay4Ha, CTPyYyHa MU MeAarouika akTHUBHOCT
KaHguaaTa, Te Komucuja koHcTaTyje Aa Ap MapuHa K. Tomnh Ha Haj6o/bM HauMH HUCNyHaBa
CBe ycyioBe nIpeJBHheHe 3aKOHOM 0 BUCOKOM 06pa3oBakmby 3a M360p y 3Bakbe Hay4YHH CapafHHUK.

IX MPEAJIOT KOMUCH]JE

Komucuja ca 3asoBo/bcTBOM mnpepsaxe H36opHoMm Behy I[lpupoaHO MaTeMaTHYKOT
¢akyarera y Humy wu Hay4yHo-cTpyyHOoM Behy 3a NpUpPOAHO-MaTeMaTH4YKe HayKe
YHuBep3auteta y Humy pga kangupata ap Mapuny K. Townh usabepe y 3Bambe HayuHH
CapajHUK.

Huw, 29. 06. 2016. roauHe. (j ég ; 2 i

1. ap ﬂpg-l%ﬂa LlBeTKOBnh-f{nnh, pen. npod.
[IpupoaHo-MaTeMaTHYKU ¢akyaTeT y Huiy

Pak o Vzw Jar,

2. ip Bnagumup PakoueBuh, peg. npocl) /
JonucHu ynaH CAHY
- - [IpupoaHO-MaTeMaTH4YKH ¢akyaTeT y Humy

3. ap /buspana [leTkoBuh, pea. npoo.
MauuHcku pakynarer y Humy




